Definition 2.8 (Mehrsortige Y-Struktur). Sei ¥ = (S,Q,II) eine mehrsortige -
Signatur. Eine mehrsortige S-Struktur A ist dann ein Tupel

A= ({As}tses, {fatrea, {patpen).
Daber gilt:
e Fiir alle s € S ist As # 0 das Universum mit Sorte s von A;
o Fiir alle f € Q2 mit Stelligkeit s1,...,5, — s ist fa: Ag, X - X Ag,:

o Fiir alle p € II mit Stelligkeit sy, ..., sy ist pa C Ag, X -+ X Ag

n*

Definition 2.9 (Valuation). Sei A = (U, (fa : U™ — U)f/meq, (pa SU™)p/men) eine
S-Struktur. Fine Valuation (B ist eine Abbildung

B: X —=>U.

FEine mehrsortige Valuation zu einer mehrsortigen Struktur mit Universen (Us)scs ist
eine Menge von Valuationen

B = {58}865758 : X — Us.

Definition 2.10 (Termvaluation). Induktiv definiert man die Termvaluation A(fS) :
Ts(X) = A als

A(B)(x) = B(x), zeX
AB)(f (51,5 8n)) = fa(A(B)(s1), - ., A(B) (sn)), fin e

Definition 2.11 (Formelvaluation). Induktiv definiert man die Formelvaluation

A" F(X) — {0,1} als

A*(L) =0

AX(T) =1
A*(P) = A(P)

A (-F) =1 - A%(F)
A*(FpG) = B,(A"(F), A*(G))

Dabei ist B, die boole’sche Funktion, welche mit p € {V,\,=, <} assoziiert ist.
Fiir eine quantifizierte Formel bendtigt man zusdtzlich eine Termwvaluation 5.

A(B)(Y 2 F) = min{A(lz — a]) (F)} = {1’ falls A(Blz — a])(F) =1 fiir alle a €U

0, sonst

1, falls A(Blx — a])(F) =1 fir
AB)BzF) = r;lgj({A(ﬁ[x —a))(F)} = mindestens ein a € U

0, sonst




